
МММФ 7. Плоский шар 15.11.2025

. . . чуть-чуть наклоняем ось Земли,
и Америка скрывается под водой.

Владимир Жириновский

7.1. На стороне 𝐴𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 взяты точки 𝐸 и 𝐾, причём точка
𝐸 лежит между точками 𝐴 и 𝐾 и 𝐴𝐸 : 𝐸𝐾 : 𝐾𝐶 = 3 : 5 : 4. Медиана 𝐴𝐷
пересекает отрезки 𝐵𝐸 и 𝐵𝐾 в точках 𝐿 и 𝑀 соответственно. Найдите
отношение площадей треугольников 𝐵𝐿𝑀 и 𝐴𝐵𝐶.

7.2. Треугольник 𝐴𝐵𝐶 равнобедренный (𝐴𝐵 = 𝐵𝐶). Точка 𝑀 — середина
стороны 𝐴𝐵, точка 𝑃 — середина отрезка 𝐶𝑀 , точка 𝑁 делит сторону 𝐵𝐶
в отношении 3 : 1 (считая от вершины 𝐵). Докажите, что 𝐴𝑃 = 𝑀𝑁 .

7.3. Через точку 𝑃 медианы 𝐶𝐶1 треугольника 𝐴𝐵𝐶 проведены прямые
𝐴𝐴1 и 𝐵𝐵1 (точки 𝐴1 и 𝐵1 лежат на сторонах 𝐵𝐶 и 𝐶𝐴). Докажите, что
𝐴1𝐵1 ‖ 𝐴𝐵.

7.4. На сторонах 𝐵𝐶 и 𝐶𝐷 ромба 𝐴𝐵𝐶𝐷 взяли точки 𝑃 и 𝑄 соответ-
ственно так, что 𝐵𝑃 = 𝐶𝑄. Докажите, что точка пересечения медиан
треугольника 𝐴𝑃𝑄 лежит на диагонали 𝐵𝐷 ромба.

7.5. На сторонах 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 выбраны точки 𝑀 и 𝑁
соответственно так, что ∠𝑀𝑁𝐵 = ∠𝐴𝑁𝐶 = 80∘. Найдите ∠𝐶𝐴𝑁 , если
известно, что 𝐵𝑁 ·𝑀𝐴 = 2𝐵𝑀 ·𝑁𝐶.

7.6. На высотах 𝐵𝐵1 и 𝐶𝐶1 треугольника 𝐴𝐵𝐶 взяты точки 𝐵2 и 𝐶2 так,
что ∠𝐴𝐵2𝐶 = ∠𝐴𝐶2𝐵 = 90∘. Докажите, что 𝐴𝐵2 = 𝐴𝐶2.

7.7. Пусть 𝐴𝐶 — бо́льшая из диагоналей параллелограмма 𝐴𝐵𝐶𝐷. Из
точки 𝐶 на продолжения сторон 𝐴𝐵 и 𝐴𝐷 опущены перпендикуляры 𝐶𝐸
и 𝐶𝐹 соответственно. Докажите, что 𝐴𝐵 · 𝐴𝐸 + 𝐴𝐷 · 𝐴𝐹 = 𝐴𝐶2.

7.8. Докажите, что площадь треугольника, стороны которого равны ме-
дианам треугольника площади 𝑆, равна 3𝑆/4.

7.9. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 проведены биссектрисы 𝐴𝐴1 и 𝐵𝐵1. Докажите,
что расстояние от любой точки 𝑀 отрезка 𝐴1𝐵1 до прямой 𝐴𝐵 равно сумме
расстояний от 𝑀 до прямых 𝐴𝐶 и 𝐵𝐶.
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